APPUNTI PER LA CLASSE TERZA 

(settembre 2008)

EQUAZIONI DI GRADO SUPERIORE AL SECONDO

Un'equazione di grado n a coefficienti reali ha sempre n soluzioni in C, insieme dei numeri complessi.
Questo significa che alcune soluzioni possono essere complesse, non reali. Dunque noi non le vediamo.
Noi risolviamo solo alcuni casi particolari di equazioni di grado n, determinando solo le loro soluzioni reali. Le soluzioni trovate potranno essere quindi al massimo n, ma a volte anche in numero minore, poiché potrebbe succedere che le rimanenti soluzioni non sono reali.  

Equazioni di grado superiore al secondo riconducibili ad
equazioni di grado inferiore (1° o 2°) mediante scomposizione
Data l'equazione 
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con P(x) un polinomio di grado n in x, si deve controllare se p(x) è scomponibile in fattori di grado inferiore; ogni fattore deve poi essere uguagliato a 0 (applicando la legge di annullamento del prodotto) e si devono risolvere le equazioni così ottenute per ricavare le soluzioni della equazione data.
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Equazioni binomie
Sono equazioni che si presentano nella forma:
xn + a = 0   oppure   xn  = b   binomia generale
Si trovano soltanto le soluzioni reali, ricavando direttamente la x, ma differenziando due casi:
N) n pari:  generica binomia , n pari
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cioè ottengo due soluzioni opposte, reali solo se b è ≥0 
 

b) n dispari:   generica binomia, n dispari
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ho sempre una sola soluzione reale, le restanti n-1 sono complesse non reali.
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Equazioni biquadratiche
Sono equazioni di 4°  grado in cui mancano le potenze dispari dell’incognita. Hanno pertanto, nella loro forma generale,  la forma:
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es. 2x* =327 +1=0




Si risolvono con una sostituzione:
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Si ottiene un’equazione di secondo grado in y detta equazione risolvente, che risolta dà due valori di y. Si uguaglia poi x al quadrato a ciascuno dei due valori e si risolvono le due equazioni di secondo grado incomplete pure ottenute.
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L’equazione ha al massimo 4 soluzioni (es. 1), ma possono essere solo due (secondo esempio) o, se il discriminante dell’equazione risolvente è < 0, l’equazione è impossibile in R.
[image: image9.png]10x° +9=0 [+1%3] xt+12x7 +32=0 [imp)]




Equazioni trinomie
Sono una generalizzazione delle biquadratiche.
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N.B. 
se n=2:   equazione  biquadratica
se n=1:   equazione di 2° grado completa 
Si risolvono con una sostituzione:
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Si ottiene un’ equazione di 2° grado detta equazione risolvente, che dà due valori di y. Si uguaglia xn  a ciascuno dei due valori e si risolvono le equazioni binomie corrispondenti. 
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Di seguito esempi che rientrano comunque nei casi fin qui esaminati.
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Nell'ultimo esempio si risolvono poi le 4 equazioni fratte di 1° grado così ottenute che danno le soluzioni indicate a fianco di ciascuna. 

Nella pagina seguente alcuni esercizi conclusivi. Tra parentesi quadre le soluzioni delle equazioni.

Provate ora a risolvere i seguenti esercizi conclusivi.
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